الجمهورية الجزائرية الدبمقراطية الشعبية 
الديوان الوطنى للامتحانات والمسابقات 
الدورة الاستشنائية: 2017 


وزارة التربية الوطنية 
امتحان بكالوريا التعليم الثانوي 
ا عق رياضئ 
اختبار في مادة: الرياضيات المدة: 04 سا و30 د 


على المترشح أن يختار أحد الموضوعين الآتيين: 
الموضوع الأول 
التمرين الأول: (04 نقاط) 
الفضاء منسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس (2/,أر,:0). 
نعتبر الثقط (1:2-:2)0 » (8)3:2:5 »ع (1-:1-:60)3 و(1-:3:5-)(12. 
لیکن (۶/) و(0) المستوبين اللّذان معادلتاهما على الترتيب:0 -1- ج +« + و2-0 +ج -غر. 
1) بيّن أنّ المثلث 8٤٣‏ 4 قائم» ثمّ عيّن معادلة ديكارتية للمستوي (48600) . 
2 أ) بيّن أنّ المستوبين (8) و (©) متعامدان ثمّ جد تمثيلا وسيطيا للمستقيم (۸)» تقاطع المستويين (2) و (0) . 
ب)عيّن تقاطع المستويات (2)» (0) و (4800) . 
3 تحقّق أنّ 4 هي المسقط العمودي للتقطة 2 على المستوي (4800) ثمّ احسب حجم رباعي الوجوه 48€( . 


4) بين أن قيس بالراديان للزاوية 8100» ثم استنتج المسافة بين التقطة 4 والمستوي (87(0) . 


التمرين الثاني: (04 نقاط) 

0 حسب قيم العدد الطبيعي 7» باقي القسمة الإقليدية للعدد "3 على 5 . 

2) استنتج باقي القسمة الإقليدية للعدد 143777 على 5. 

3 برهن أنّ: من أجل كل عدد طبيعي ٠١‏ العدد (1+ ”*”2×9- ”“48) مضاعف للعدد 5. 
4) عيّن الأعداد الطبيعية 7 حتّى يكون العدد (4- "27 + *3) قابلا للقسمة على 5 . 


التمرين الثالث: (05 نقاط) 
1) حل في مجموعة الأعداد المركبة © المعادلة ذات المجهول المركب > الآتية:0 = (4 +22 - ”ج)(4-z).‏ 
1) المستوي المركب منسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس (0:1/,7). 

zu =1-i و 3ہ‎ z4 =1+1 3 › z4 =4 e 8 » 4 نعتبر الثقط‎ 


1 اكتب العدد المركب مك على الشكل الأسَي ثم استنتج طبيعة المثلث 8٤٣‏ ۸. 
rd a‏ 


صفحة 1 من 4 


0 


اختبار في مادة: رياضيات / الشعبة: تقني رياضي / بكالوريا استشائية 2017 


© أ) عيّن لاحقة التقطة 2 صورة 8 بالدوران ٣‏ الذي مركزه المبدأ © وزاويته 2 
ب) عيّن طبيعة الرباعي 8€ ۸. 

<, = (zg) + (ze) من أجل كل عدد طبيعي 7» نضع:‎ G 
ا‎ xo 2) » 7 أ) بيّن أنّ: من أجل كل عدد طبيعي‎ 


ب) نضع من أجل كل عدد طبيعي So. A‏ 
- عبر عن ,4 بدلالة ۸ ثمّ احسب 2 بدلالة ۸ حيث ,1× ۰0× ر1× ,× - ۲۶. 


التمرين الرابع:(07 نقاط) 
1) لتكن الدّالة + المعرّفة على المجال [50+:0[ كما يلي : تلد += ومو . 


1) احسب (×)ع صتا و(x)ع‏ صنا. 
0ور ممدجعمر 
2) ادرس اتجاه تغيّر الدالة م ثمّ شكّل جدول تغيراتها. 
3 بيّن أنّ المعادلة0 = (×)ع تقبل حلا وحيدا © حيث 1,72> » >1,71 ثم استنتج إشارة() ع حسب قيم ×. 
1) نعتبر الدّالة / المعرّفة على |50+:0[ كما يلي فتك 
(,©) التمثيل البياني للدالة /. في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس (ز,0:1) حيث 1= 
1) أ) احسب(x)‏ ۶ صنا و( صنا. 
0ور x30‏ 
ب) ادرس اتجاه تغيّر الذالة ‏ ثم شگل جدول تغيراتها. 
2( أ( بيّن أنّ المستقيم (4) ذا المعادلة 2+ = ر مقارب مائل للمنحنى (,0) . 
ب) ادرس وضعية المنحنى )٥,(‏ بالنسبة إلى المستقيم (۸) . 
3) " نقبل أنّ 0,87 = (به) f‏ و 6(=0) £ =(7) f‏ حيث 0,78 >8 > 0,76 و 4,22> نر >4,19". 
- أنشئ في المعلم السَابق المستقيم (4) والمنحنى (,0) . 
4) ليكن 1 عدد حقيقي حيث © > 2 >1 » نرمز ب (7)2: إلى مساحة الحيز المستوي المحدّد بالمنحنى (,©) 


والمستقيم (۸) والمستقيمين اللّذين معادلتاهما :2-1 و يا -2. 
أ) احسب (2)د بدلالة ۸ . 


. /)0 - 2+ 2+ 


ب) عيّن قيمة ۸ حيث (û) = em‏ . 


انتهى الموضوع الأول 
صفحة 2 من 4 


0 


اختبار في مادة: رياضيات / الشعبة: تقني رياضي / بكالوريا استشائية 2017 


الموضوع الثاني 
التمرين الأول: (04 نقاط) 
الفضاء منسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس (۸, ز ,0;1). نعتبر التّقط (1-;3(»4)1;1-;8)1;7 و (2-:1)0:1 
والشّعاع (2;0;2)« »(,۸) المستقيم الذي يشمل التقطة 4 و <ا شعاع توجيه له و (ر۸) المستقيم المعرّف 
X=-1+21‏ 
بالتّمثيل الوسيطى : (8 € ): .1y=2-1‏ 
z=3-4 ۰‏ 
1 بيّن أن 4 تنتمي إلى المستقيم (ر۸) و أن (,۸) و (ر۸) غير متطابقين. 
2) ليكن (2) المستوي المعيّن بالمستقيمين (,۸) و (ر۸). 
2a +206‏ + 1ح عر 
- بِيّن أنّ الجملة: (@8 > 8 , 1# ع 02 ) : سه - 1 - ر + تمثيل وسيطي للمستوي (2) . 
06+م1-41- دحج 
3 أثبت أنّ 7 هي المسقط العمودي للتقطة 8 على المستوي (2). 
4) لتكن (5) مجموعة التقط (7:2:) 14 من الفضاء حيث 21-0 + 62+ 2-14 -2ج + ”ر + ”× . 
أ) بِيّن أنّ (5) سطح كرة يطلب تحديد مركزها ونصف قطرها. 
ب) تحقّق أنّ المستوي (5) يمس (5) في نقطة يطلب تعيينها. 


التمرين الثاني: (04 نقاط) 
7+1 


1 
نعتبر المتتالية )u,(‏ ا = ,»ا ومن أجل كل عدد طبيعي 7 غير معدوم › Mı > e‏ 


حيث 4 عدد حقيقي أكبر من أو يساوي 2 . 
1( أ( ب بين أنّ: من أجل كل عدد ES‏ 0< رلاء 
ب) بد بيّن أنّ المتتالية (,7) متناقصة تماما ثم استنتج ج أنها متقارية. 
ع 1 
62 نعتبر المتتالية (,«) المعرّفة كما يلي : من أجل كل عدد طبيعي 7غير معدوم » ,تت ,/. 
an ١‏ 


أ) بيّن أنّ المتتالية (,«) هندسية أساسها - وعيّن حدّها الأول « بدلالة ©. 
لالة غا ا ا | 
ب) جد بدلالة 7 و 4 عبار LL ST‏ 


3 احسب بدلالة 7 و4 المجموع ,5 حيث 0-6 
n‏ 


ثم عيّن قيمة 0 حيث لح ,؟ صا[ . 
ne0 " 2016 e 2‏ 


صفحة 3 من 4 


0 


اختبار في مادة: رياضيات / الشعبة: تقني رياضي / بكالوريا استشائية 2017 
التمرين الثالث:(05 نقاط) 
1) حل في مجموعة الأعداد المركبة © المعادلة ذات المجهول ج الآتية: 0= (4 + 2z‏ +3()22/-2+1). 
1[) المستوي المركب منسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس (0:4,۷). 
نعتبر التقط 4 8٠‏ و 0 التي لاحقاتها 3/+1-- يج › 1-2/3- - وج ونج <عم2. 
1 بيّن أن (,ج - )1= رج - وج ثم استنتج طبيعة المثلث 48٥‏ واحسب مساحته. 
2 أ) اكتب على الشّكل الجبري العدد المركب £ حيث عد رق 
C‏ 
فت ).بين أن : هلاه = ثمّ استنتج القيمة المضبوطة ل tan‏ . 
12 2 1 12 
3 نعتبر التحويل التقطي ؟ الذي يحوّل التقطة 14 ذات اللاحقة ج إلى التقطة 11 ذات اللاحقة '2 والمعّف 
EES‏ رخ )اك i‏ 
- بيّن أنّ 5 تشابه مباشر يطلب تحديد عناصره المميزة. 
4 لتكن التقط/4مء '8 و "0 صور التقط 8۸ و0 على الترتيب بالتحويل 5ه 5.. 
اف ما الماك 0 8 
التمرين الرابع:(07 نقاط) 
1) لتكن الدّالة بم المعرّفة على *1 كما يلي : 2267 -1- (2)م . 
-ادرس اتجاه تغيّر الدّالة ع ثح استنتج إشارة ()ع . 
1) نعتبر الدّالة / المعرّفة على 8 كما يلي: (*-26 +1()1+<) = (×) / . 
(,©) التمثيل البياني للدالة ۴ في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس (ر ,0:7) حيث 107 - ||| . 
1) أ) احسب (3) lim 1f‏ و ))1 .lim‏ 


بين أنّ:1- [:د- (3) / ]1ف[ ثم استنتج معادلة ل (۸)ء المستقيم المقارب المائل للمنحنى (,0) . 
ب) أدرس وضعية المنحنى (م,0) بالنسبة إلى المستقيم (۸). 
3 اثبت أنّ المنحنى (,0) يقبل مماسا وحيدا (7) يوازي (۸) يطلب تعيين معادلة له. 
4) باستعمال المنحنى (,0)» عيّن قيم الوسيط الحقيقي 7# حتّى يكون للمعادلة 7+ - ()/ حلّين مختلفين. 
5 ليكن » عددا حقيقيا موجباء نرمز ب (7)0: إلى مساحة الحيز المستوي المحدّد بالمنحنى (,©) 
وبالمستقيمات التي معادلاتها على الترتيب : 1+-( »› 1--2 و يمح غد. 
- احسب (يم)كد بدلالة به ثم (به)/ك صنا. 


ممدج يرع 


( 
ب) ادرس اتجاه تغيّر الذالة 1 ثمّ شكل جدول تغيراتها. 

2 أ( بد 

( 


انتهى الموضوع الثاني 
صفحة 4 من 4 


الإجابة النموذجية لموضوع اختبار مادة : الرياضيات /الشعبة :تقني رياضي / بكالوريا استثنائية : 2017 


عناصر الإجابة 


الموضوع الأول 
التمرين الأول : (04نقاط) 
1) تبيين أن المثلث 48€ قائم: 0 - ۸8.۸4€ 
تعيين شعاع ناظم (2,1-,71)1 
معادلة ديكازتية للمستوي (48€) 0 -4-ج + بر2 -عر 
2) أ)اتبيين:أنّ المستوبين (7/) و (0) متعامدان. 
التمثيل الوسيطي للمستقيم (۸) تقاطع المستويين (۲/) و (©) 
ب) تعيين تقاطع|المستويات (۲/)» (0) و (480): 
(A4BC)(\(P)(\(O) = (ABC) (A) ={ 4)0:-1:2((‏ 

3 التحقّق أنّ 4 هي السقط الغمودي للتقطة (1 على المستوي (48€). 

حساب حجم رباعي الوجوه 48€( : 27 - V‏ 


1 I, 
: 8€ تبيين ان 3 قيس بالراديان للزاوية‎ )4 


DBeDC 1/2 

DEDE 23 

استنتاج ۸ المسافة بين النقطة 4 والمستوي (81(0): 

1 BDx DC xsin(BDC ) 
3 

التمرين الثاني : (04نقاط) 


1) من أجل ٤×‏ لدينا: [2]5= ”“*4]5|;3 


cos( قط‎ ,DC)= 


لدينا ۸ × =7 إذن ۸=3. 


TE Kh. 2‏ 34 
2) [143727-2]5 
3) لدينا :[3]5- ”92 x‏ 2 1 [2]5- 100 
إذن : [1=0]5+ تل ير 2 قتع 4 
4) تعيين الأعداد الطبيعية 7 حتّى يكون العدد (4- ”27 + ”*3) قابلا للقسمة على 5 : 
لدينا : ””3- ”27 إذن [0]5 = 4- "27+ "3 تعني :[3]5 > ”3 أي [1]4= ”3 
پالتالي : 
التمرين الثالث:(05 نقاط) 


n=4a«+3,a eN 


) حل المعادلة: 12-1272--4 › 4= z 21+ 1013 › z2‏ › 3ن -1- 2. 


1) 1) الكتابة على الشكل الأسي : 580 بساك 


Zp رك‎ 


المثلث € 8 4 متقايس الأضلاع 


صفحة 1 من6 


07 حلا للع - لو[ 305.611 


العلامه 


مجزأة 


0.25 
0.50 
0.25 
0.25 
0.50 


0.50 


0.25 
0.50 
0.50 


0.50 


مجموع 


01 


01.25 


0.75 


01 


01 
0.50 


01 


1.50 


01 


01 


الإجابة النموذجية لموضوع اختبار مادة : الرياضيات /الشعبة :تقني رياضي / بكالوريا استثنائية : 2017 


العلامة 
عناصر الإجابة 5 
مجزاة | مجموع 
2 ) لاحقة النقطة 0 : 2-- (,7)2- ود 0.50 
01 
ب) 482€ معيّن . 0.50 
8 التبيان z2, =2 +2 - 2 o)‏ 01 
ب) التعبير عن ,1 بدلالة 7: Do‏ کڪ ,1 0.50 08 
)00 وى (لجم6) سق جباج = P =t xf Xt, XX‏ 0.50 
التمرين الرابع :(07 نقاط) 
lim. g(x) = +0 (1 (I‏ و-=()ع ١2 lim‏ )| 0.50 
X5+ 0 ×0‏ 
2x0.2 5 1 -5 +21‏ 
2 لسن جد x0.25 N‏ 
3 01 
اتجاه التغير و جدول التغيرات 2x<0.25‏ 
3 بتطبيق مبرهنة القيم المتوسطة المعادلة0 =(×) ع تقبل حلا وحيدا 2 . 0.75 
إشارة (×)ع : 
1.25 
0.50 
(i (1(1‏ مه - (ت) ير lim‏ و هم - («)/ر lim‏ 20125 
لخديو +× 01 
ب) اتجاه التغير و جدول التغيرات 20215 
2( أ( 0- ا يون - 1-2 +( ونا 6ك 
د مجم | 2 ممدجر 
ب) وضعية المنحنى (م0)) بالنسبة إلى المستقيم (۸) . 
من الجدول : 
0.25 
01 
نستنتج : لما (C,):x e ]0:e[‏ يقع تحت (۸) و لتا E x € [e+]‏ يقع فوق (۸) 0.50 
(e))‏ £( =)0(4),( 


صفحة 2 من6 


3as.ency-education.com 


الإجابة النموذجية لموضوع اختبار مادة : الرياضيات /الشعبة :تقني رياضي / بكالوريا استثنائية : 2017 


3 ريم المستقيم (۸) 
تمثيل المنحنى (,00) 


4) أ) حساب (7)2 بدلالة نا . 

لدينا : قا 
56 58 
2 


1 


بالتالي : 7847©( ص[ 


ب) قيمة 7 : 6ح ل 


عناصر الإجابة 


A0) 4f 0 - far = f ) 


أي : +x‏ مط - 700 


4)2(- (2 E 


صفحة 3 من6 


3as.ency-education.com 


العلامة 
مجزأة | مجموع 


0.25 
0.50 


0.75 


0.25 


1.50 0.50 


0.50 


0.25 


الإجابة النموذجية لموضوع اختبار مادة : الرياضيات /الشعبة :تقني رياضي / بكالوريا استثنائية : 2017 


عناصر الإجابة 
الموضوع الثاني 
التمرين الأول : (04نقاط) 
1) التحقق أن التقطة 4 تنتمي إلى المستقيم ( ,۸) 
(رك) و (ر۸) غير متطابقين 
2 تبثن أن االجملّة: تمثيل وسيطي للمستوي (2) : 
3) إثبات أن[ هي المسقط العمودي للتقطة 8 على المستوي (2) . 
1 تنتمي إل المستوي (2) و 18 ناظم للمستوي (2) . 
04 أ) تبيين أن (5) سطع كرة : *(38/,) = ”(3 + 2) + *(7- بر) + *(1-) 
(5) مركزها 8 و نصف قطرهاا 0/38 
ب) التحقق أن المستوي (/) يمس (5) . 
تعيين نقطة التماس : هي النقطة 1. 
التمرين الثاني : (04نقاط) 
1) أ) إثبات بالتراجع أن من أجل كل ۸ من *!1: 0 < ,يه 
ب) (,2) متناقصة تماما : 


Ee 


لدينا : , ,4~ H4‏ إذن : 0 ك 4 ,1 


n+1 
an 


المتتالية (,1) متناقصة تماما و محدودة من الأسفل فهي متقاربة. 


1 1 ١ 
أ) المتتالية (,1) هندسية أساسها - لان: ,۷ = إ۷‎ 2 
0 0 


FE 


lL os 
. ۷ = حذها الاۆل ج‎ 
a 


: n د‎ 
limu, =0 gu, =a xn x< ¥, = — ب) د رخ )حاكن‎ 
n n+1 


صفحة 4 من6 


3as.ency-education.com 


العلامه 


مجزأة 


0.50 
0.50 


01 


2x<0.50 


0.25 


0.25 
0.25 


0.25 


0.75 


0.50 


0.25 


0.50 


0.25 


201025 


مجموع 


01 


01 


01 


01 


01.50 


01.50 


الإجابة النموذجية لموضوع اختبار مادة : الرياضيات /الشعبة :تقني رياضي / بكالوريا استثنائية : 2017 


عناصر الإجابة 


3( المجموع O:‏ (=) ,+--+ ,+ )م = ,5 > ل 
و 


= 2017 بى صا لما‎ EF 
n+ 2016 


التمرين الثالث : ( 05 نقاط) 


1) حل المعادلة : 12-=۸ و )3 +1-;3 S - !-1+ 3:-1- iN‏ 


0 1) تبيينبأن : (ڕ2 ¬ 1)2 = 2 ¬ و2 


و مساحته : 2.04 3ح و9 


2) أ) الشكل الجبري العدد الميكب 7 ا ل ي 
Zc‏ 


استنتا E 4 mm‏ 1 - کر 19 - 2 = — tan‏ 
8 فين أن 5 :تشابه مباشن Bn:‏ = باقر - (BM; BM)‏ 
عناصره المميزة : المركز هو 8 سبي كلد زاوية له 
2 
مساحة المثلث ua : 4' 8'٣'‏ - )ا ا 


التمرين الرابع : ( 07 نقاط) 
1) اتجاه تغير الدالة ع : من أجل كل عدد حقيقي ×: *2)2-1(6 - (2)'ج . 
ع متناقصة تماما على المجال [1,-|[ و متزايدة تماما على المجال |6+,1] 


إشارة (×)ع : من أجل كل عدد حقيقي × » 0 < g)×(‏ 


. lim و ممح تار‎ lim £(*)=—o (Î (1 (H 


صفحة 5 من6 


3as.ency-education.com 


العلامه 


مجزأة 


0.50 


0.50 


4<0.25 


0.25 
0.50 


0.25 


0.25 


0.50 


3<0.25 


0.50 


3<0.25 


0.25 


0.25 
0.25 
0.25 


0.50 


مجموع 


01 


01 


01 


1.50 


1.50 


0.75 


1.25 
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عناصر الإجابة 


ب) اتجاه تغيّر الدالة £ : )ع - ()'/رء 
۶ متزايدة تماما على 18 و جدول تغيرات /ر 
2 أ) تبيين أن: 1 - lim [/()- x]‏ 
استنتاج.معادلة ل (1:)۸+ ×= ر 
ب) )٥,(‏ يقع تحت (۸) على المجال ]1-,6-[و (,0)يقع فوق (۸) على المجال ]٥ا+,1-[‏ 
و })1,0-(1{ = (C,)N(A)‏ 
3 إثبات أن (, )قبل مظاسا ۇجیدا (7) يواني (4) :1= ()”/ تكافئ 0= × 
معادلة (7): 3+×=ر 
3 تعيين قيم 77 حتّى يكون للمعادلة 71 +30 =,(×) كر حلین مختلفين: 
رسم المنحنى (۸)و .)٤,(‏ 


رسم (7): 


للمعادلة 7+ ×= (3)/ر حلين مختلفين من أجل : 3 > 772 > 1 
4( ع (زا+)-00)/) | = #4A(@)‏ 
“برن 26 + 6ه (2 +ن)2-) - 1 A(a) =[|-2(+2)e”‏ 


lim (a) =2e 


معدجير 


صفحة 6 من6 


07 علا للع - لو[ 305.617 


العلامة 
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